RESENJA ZADATAKA SA PISMENOG ISPITA 1Z MATEMATIKE NA VPSSS

U NOVOM SADU 17.10.2008.

1. Proveriti da li je formula F : ((p Vag)A(p= q)) & <—|p> tautologija

2. Pomocu inverzne matrice naéi refenja sistema jednacina

1 — T2 +x3 = 1
I +41L“2 -2 r3 =
221 —6x9 +4x3 = 0

3. Nadi intervale monotonosti, ekstremne vrednosti i prevojne tacke funkcije f : R — R

1
flx) = gac?’ — 822 + 637 + 1

4. Tzracunati integral [ rsinz dx

5. Banka je klijentu odobrila potrosacki kredit u iznosu od 250000 dinara,uz ucesée od 30% i otplatu duga
u roku od 17 meseci po kamatnoj stopi od 16%. Odrediti ukupan dug i proseé¢nu mesec¢nu ratu.
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Kako je A™! = dct(4) - A", to znadi da je X = det(4) -A* - B  Da bismo odredili X potrebno je da
izracunamo det(A4) i A*
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3.
1
Prvi izvod funkcije: f'(z) = (§x3 — 822 + 63z 4+ 1) = 2% — 162 + 63
Ekstremne vrednosti: f/(z) =0« 22 -~ 162 +63=0& 21 =7V 1wy =9
Kandidati za ekstremne vrednosti su prema tome 1 = 71 zo = 9. Da bismo proverili prirodu ekstrema
potreban nam je drugi izvod funkcije: f”(x) = (f'(z)) = (2® — 162 + 63)' = 22 — 16
Prvo ispitujemo prirodu ekstrema u x1 =7
fx)=f"(7)=2-7—16 = 14 — 16 = —2 < 0 Znadi da funkcija ima maksimum u tacki A, (7, f(7)).
1 493 493
Kako je f(7) = 3 (7 —8-(7)*+63-(7)+1= e onda je maksimum u Ay, (7, 7)
Na isti nacin ispitujemo prirodu ekstrema u o =9
f"(x2) = f"(9)=2-9—16 = 18 — 16 = 2 > 0 Znaci da funkcija ima maksimum u tacki By (9, £(9)). Kako

1
je f(9) = 3 (9)2 —8-(9)> 463 - (9) + 1 = 163 onda je maksimum u By, (9, 163)

Intervali monotonosti: Sa slike prvog izvoda funkcije mozemo procitati kada

je prvi izvod pozitivan, a kada je negativan: j
f /e f(®) >0 & 2 (—00,T)U(9,00) 6
fNe fl2) <0« 2e(7,9) 5
Prevojne tacke: 4
f"(#) =0 & 22— 16 =0 & 22 =16 & x = 8, pa je prevojna tacka data sa 3
C(8, f(8)) 2
. 1 3 9 491 . . 3 1
Posto je f(8) = = - (8)° —8-(8)*+63-(8) + 1 = ——, onda je prevojna tacka - +
3 3 0 —

491 . N/
C(8, ?) 5 6 7 8 9 10 11
4.

Zadati integral se resava metodom parcijalne integracije ([ udv = uwv — [ vdu):
fxsina:dx: u:x' = du=dv :—xcosx—i—fcosxda;:—xcosa:+sina:+0
dv=sinxdr =v=—cosz

5. Neka je G = 250000 iznos odobrenog krediita. Sa p, ¢emo oznaciti procenat uceséa pa je p, = 30%.
Oznac¢imo ucesée sa U, dobijamo ga slede¢im postupkom:

250000 - 30
G:U:100:pu<:>250000:U:100:30<:>U'1002250000-30<:>U:T:75000

Iznos koji treba otplatiti u roku 17 meseci (m = 17) uz kamatu p = 16% je tada
K =G — U = 250000 — 75000 = 17500

Za odredivanje ukupnog duga D i prose¢ne meseCne rate b nam je potreban kamatni koeficijent:

(m+1)p (17+1)-9
k 2400 2400 0,
Ukupni dug je : D = K - (1 + k) = 175000 - (1 + 0,12) = 196000 din

. 5 . D 196000
prosec¢na mesecna rata je: b= — =
m 17

= 11529,41176471 ... ~ 11529, 41 din



RESENJA ZADATAKA SA PISMENOG ISPITA 1Z MATEMATIKE NA VPSSS
U NOVOM SADU 17.10.2008.

. Proveriti da li je formula F' : ((p ANq)V (p= q)) & (ﬁq> tautologija

. Pomoéu inverzne matrice naci reSenja sistema jednacina

T1 —2T9 +x3 = —4
r1 +3x9 —2x3 = 4
Tl + X9 —x3 = 1

3. Naéi intervale monotonosti, ekstremne vrednosti i prevojne tacke funkcije f: R — R

f(x)

4. Tzracunati integral [z cosxdx

3

1
— 3+ 222 + 21z + 1

5. U prodavnici namestaja kupcu je odobren potrosacki kredit u iznosu od 96 000 dinara,uz uéesée od 15%
i otplatu duga u roku od 35 meseci po kamatnoj stopi od 10%. Odrediti ukupan dug i proseénu mese¢nu

ratu.
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Kako je A7l = dct(4) - A% | to znaci da je X = dct(4) - A* - B Da bismo odredili X potrebno je da

izracunamo det(A) i A*
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3.

1
Prvi izvod funkcije: f'(x) = (—§x3 + 222 + 21z + 1) = —2? + 42+ 21
Ekstremne vrednosti: f/(z) =0& —2?+42+21=0& 21 =-3Vay =7

Kandidati za ekstremne vrednosti su prema tome z; = —3 i o = 7. Da bismo proverili prirodu ekstrema
potreban nam je drugi izvod funkcije: f”(z) = (f'(x)) = (=22 + 42 + 21)' = -2z + 4
Prvo ispitujemo prirodu ekstrema u x; = —3

f(x1) = f"(-3) = =2-(=3)+4 =6+4 = 10 > 0 Znaci da funkcija ima minimum u tacki A, (=3, f(—3)).
1
Kako je f(—3) = -3 (=3)> 4+2-(=3)2421-(=3) + 1 = —35 onda je minimumu A,,;,(—3, —35)

Na isti nacin ispitujemo prirodu ekstrema u o =7
fae)=f"(T)=—-2-T+4=-14+4=-10 < 0 Znadi da funkcija ima maksimum u tacki By, (7, f(7)).

1 395 395
Kako je f(7) = —3 - B2 T2 TH 1= =5 onda je maksimum u Bya(7, ")
Intervali monotonosti: Sa slike prvog izvoda funkcije mozemo procitati kada
je prvi izvod pozitivan, a kada je negativan:
f/e flle) >0 & xze(-3,7) 2
fN\e fl(r) <0 e xe (-0, —3)U(7,00) 10 e
Prevojne tacke:
") =0 —2x+4=0 < 2r =4< x =2, pa je prevojna tacka data sa
C(2,f(2)) o ]
1 145
Posto je f(2) = -3 22 42.22421-2+1 = 3 onda je prevojna tacka -2
145
c2,—) % ) 5 10
3
4.
Zadati integral se resava metodom parcijalne integracije ([ udv = uwv — [ vdu):
[ zcoszdr = u== Sdu=dz |_ zsinz — [sinzdr = zsinz + cosz + C

dv=cosxdr =v=-sinx

5. Neka je G = 96000 iznos odobrenog krediita. Sa p, ¢emo oznagiti procenat uceséa pa je p, = 15%.
Oznac¢imo ucesée sa U, dobijamo ga sledeé¢im postupkom:

96000 - 15
G:UleO:pu@96000:U:100:15<:>U-100:96000-15<:>U=T:14400

Iznos koji treba otplatiti u roku 35 meseci (m = 35) uz kamatu p = 15% je tada
K =G —U = 96000 — 14400 = 81600

Za odredivanje ukupnog duga D i proseéne meseCne rate b nam je potreban kamatni koeficijent:

(m+1)p (35+1)-9
= = = 1
K 2400 2400 0,15
Ukupni dug je: D =K - (1+ k) =81600- (1 + 0,15) = 93840 din
D 93840
proseCna meseCna rata je: b= — = =5 = 2681,14285714 ... ~ 2681, 14 din
m



