RESENJA ZADATAKA SA PISMENOG ISPITA 1Z MATEMATIKE NA VPSSS U NOVOM SADU
19.03.2008.

]_ « Neka su funkcija traznje i funkcija proseénih trogkova definisane sa =z = —p +100 i C(z) = x — 300 + %.
a) Odrediti funkciju prihoda P = P(p) i funkciju troskova C' = C(x). b) Odrediti funkciju prihoda P = P(z) u
zavisnosti od x. ¢) Odrediti funkciju dobiti D = D(z). d) Odrediti optimalni obim proizvodnje i maksimalnu dobit.
e) Odrediti interval rentabilne proizvodnje. f) Odrediti funkciju marginalnih troskova.

Resenje:
a)P(p)=p-z=p-(—p+100) = —p? +100p , C(z) =z - C(z) = z - (z — 300 + 2290) = 32 — 300z + 15000
b) P(z) = —2? + 1003; c) D(z) = P(z) — C(z) = —2% + 100z — (2% — 300z + 15000) = —222 + 400z — 15000
d)D'(z) = 0 & —4z + 400 = 0 < xop = 100, Dy = D(100) = 5000 e) D(z) >0 < x € (50,150).
f) C'(x) = 2z — 300.
2 S 2i 9y —I——;z +_Z _:2 2 Neka je S sistem linearnih jedna¢ina sa nepoznatama x,y, z i neka je
3 oy 422 = 0 p realni parametar toga sistema jednacina S.

a) Za koje vrednosti parametra p sistem S je odreden?b) Resiti sitem S za p = 0 matricnom metodom.c) Za
koje vrednosti parametra p sistem S je kontradiktoran (protivurecan)?d) Za koje vrednosti parametra p sistem S je
neodreden? Napisati skup resenja.

Resenje:
1 1
a)Ds=|2 -2 pl=—4+p>—(4—-3p)+(-2p+6)=p*+p—2<p=1Vp=—2, pa je sistem odreden za
1 —p 2
p#*1ApF# -2
b) Nekajep=0=D = —2. Tada je =2 0y 1 1
Tty+z=2 x 11 1] 2 0 2 021 ]-20 2
1 20 11 11
2 —2y+0=-2c|y|=|2 -2 0 2 | =L —' ‘ —’ ' 2 |=
32— 0+22=0 2 3 0 2 0 |32 321 120 0
2 =2 11 1 1
|3 0] |30 2 -2 |
-4 -2 2 2 -4 -2 2 -1 2
=—3 -4 -1 2 -2 |=| -4 -1 2 1 |= 3} j-(z,y,2) = (2,3, -3) =2,y=3,2=-3
6 3 —4 0 6 3 —4 0 -3
c)Za p = —2 sistem S ekvivalentan je sa
x 4ty +z = 2 z +y +z = 2 x +y +z = 2 pa je sistem kontradiktoran.
20 =2y -2z = =2 -4y —4z = —6 -4y —4z = -6
3z +2y +2z = 0 -y —z = —06 0 = —%
d) Za p =1 sistem S ekvivalentan je sa
r +y +z = 2 xr 4y +z = 2 xr 4y +z = 2 Rs ={(By — 4,y,6 — 4y)|y € R}
2 -2y H4z = =2 -4y —z = —6 -4y —z = —6 pa je sistem neodreden.
3r —y +2z = 0 -4y —z = —6 0 = 0

3 o Neka je f : R — R funkcija skupa realnih brojeva u skup realnih brojeva definisana sa f(z) = (z —9)(2? + 52 — 6) =
x> — 42? — 5lx + 54.
a) Odrediti tacke u kojim grafik funkcije se¢e x-osu tj. realne nule (korene) te funkcije . b) Odrediti znak funkcije
tj. kada je pozitivna a kada je negativna. c) Odrediti ekstremne vrednosti funkcije f tj. minimum i maksimum. d)
Odrediti intervale monotonosti tj. intervale u kojima funkcija raste i intervale u kojima funkcija opada. e) Odrediti
prevojne tacke funkcije f. f) Nacrtati grafik funkcije f.

Resenje a) f(z) = (v —9)(2?2 + 52 —6) = (z—9(x —1)(x+6) =0 = x € {-6,1,9} b) f(x) >0 &

€ (=6,1)U (9,00); f(z) <0 ez € (—00,—6)U(1,9) c) fl(z) =322 -8z —51 =0 < z € {-3,17}, pa je

Amaz (=3, 144)1Bmm(—,—@) jer je f(— )——26<0if”(1—37):26>0. d) f /& fl(z) =322 -8r—-51 >0«

z € (=00, =3)U (Y, 00); fN\& fl(z) =32 —-8z-51<0&xe(-3,)e) f(2)=06z—-8=0<2=13, pa
je C(f, —%) prevojna tacka.

4:. Izraéunati povréinu ograni¢enu graficima funkcia f(z) = —2? +z + 2 i g(z) = 2.
Resenje: —22+2+2=2r =1 = 209 =1= P = f_12((—:r2 +x+2) — (22))dr = f_12(—:r2 —x + 2)dx =
(—32° — 32® +20)|L, = 5.



5. Duznik je pozajmio pocetkom 1999. godine 1890 eura i 4300 eura krajem 2002. On se dogovorio sa svojim
poveriocem da sve svoje dugove otplati tako Sto ¢e anticipativno polugodisnje uplacéivati po 180 eura od pocetka 2000.
do pocetka 2011. godine, a ostatak duga isplatiti u tri jednake rate i to jedna pocetkom 2008. druga pocetkom 2009.
i treca krajem 2012. godine. Koliko iznosi svaka od te tri rate ako je u svim obra¢unima kapitalisanje polugodisnje i
godisnji procenat kamate 5,8%.

Resenje Zajedno sve uplate od po 180 eura pocetkom 2011-te godine iznosi¢e 180 - 722 + ... + 180 - 72 + 180 - r =
180-7-(r?t 4., . +1) = 180-7"-%, a krajem 2012-te godine iznosic¢e 180-7- ’"ii_ll .74, Prema tome ako i ostala sredstva
eskontujemo na kraj 2012-te godine i na levu stranu jednakosti stavimo sredstva poverioca, a na desnu sredstva duznika
dobija se jednakost 189072 +4300- 720 =180 -7 T?%ll K- (r1% 478 £1). Kakojer =1+ ;’(’)% = 1,029 to sledi
da je
221

1890-728+4300-r20—180-7- o _
oA 1208100019 TOR0 BASRIT6 269,180 1 ] 548, 328303, | K ~ 1548, 328303
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