RESENJA ZADATAKA SA PISMENOG ISPITA 1Z MATEMATIKE NA VPSSS
U NOVOM SADU 05.04.2008.

1. Proveriti da li je formula F : ((pV q) A (¢ = 7)) = (p = r) tautologija.

2. Pomo¢u inverzne matrice naéi reSenja sistema jednacina

T — X9 +ZE3: 1
2.CE1 +3 T — 3= 4
T -5 T2 +3 IE3:—1

3. Nadi intervale monotonosti, ekstremne vrednosti i prevojne tacke funkcije f: R — R
1
flz) = gm?’ —5x? + 21z +1

4. Tzracunati integral [(z® 4 3z — 1)1 (2® + 1) dx

5. Banka je klijentu odobrila potrosacki kredit u iznosu od 200000 dinara, uz ucesée od 35% i ot-
platu ostatka duga u roku od 50 meseci po kamatnoj stopi od 16%. Odrediti ukupan dug i proseénu
mesecénu ratu.
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1.
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\ ~ S e~ — ———
A X B
Kako je A7t = detl(A) - A" | to znadi da je X = 3 tl(A) - A"+ B Da bismo odredili X potrebno je
da izra¢unamo det(A) i A*
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3. '

Prvi izvod funkcije: f'(z) = (gx?’ —5x? + 21z + 1) = 2% — 102 + 21

Ekstremne vrednosti: f'(z) =0& 2?2 — 100 +21=0& 0, =3V =17

Kandidati za ekstremne vrednosti su prema tome x;y = 3 1 x5 = 7. Da bismo proverili prirodu

ekstrema potreban nam je drugi izvod funkcije: f”(z) = (f'(z)) = (2* — 10z + 21) = 2z — 10

Prvo ispitujemo prirodu ekstrema u x; = 3

f'(x1) = f"(3) =2-3—10 = 6—10 = —4 < 0 Znaci da funkcija ima maksimum u tacki A,,..(3, f(3)).

1
Kako je f(3) = 3 3% —5.32+21-34 1 =28 onda je maksimum u A,,q. (3, 28)

Na isti nacin ispitujemo prirodu ekstrema u zo =7
f'(xg) = f"(57) =2-7—10 = 14— 10 = 4 > 0 Znadi da funkcija ima minimum u tacki By, (7, f(7)).

[\

1 52 52

Kako je f(7) = 3" 57421 T+1= 3 onda je minimum u B, (7, E)

Intervali monotonosti: Sa slike prvog izvoda funkcije mozemo procitati

kada je prvi izvod pozitivan, a kada je negativan: 12

f/e flle) >0 & x € (—o00,3)U(7,00) 10

fNe fllx)<0 < xze(3,7) 8

Prevojne tacke: 6

f'flr) =0« 2r—10=0 < 2z = 10 & x = 5, pa je prevojna tacka *

data sa C(5, f(5)) T .
1 68 0

Posto je f(5) = 3 5 —5.52+21-5+1= 3 onda je prevojna tacka T

68 -4
0(5, _) [) 2 3 4 6 7 8 10

3
4. X
Uvodeéi smenu ¢t = 2% + 3z — 1 dobijamo dt = (32% + 3)dx < dt = 3(22 + 1)dz < (22 + 1)dz = gdt
pa je

1 1 1t
/(ZL‘S—i—?)ZE—l)lO-(ZEQ—I—l)d:L‘:/tlogdt:g/tlodt:—t—-f-cz——i—Cz +C

5.

Neka je G = 200000 iznos odobrenog krediita. Sa p, ¢emo oznaciti procenat uceséa pa je p, = 35%.
Oznacimo ucesce sa U, dobijamo ga slede¢im postupkom:

2 .
G:UleO:pu<:>200000:U:100:35<:>U'100:200000-35<:>U:W:mmo

Iznos koji treba otplatiti u roku 50 meseci (m = 50) uz kamatu p = 16% je tada
K =G — U = 200000 — 70000 = 130000

Za odredivanje ukupnog duga D i proseCne mesecne rate b nam je potreban kamatni koeficijent:

(m+1)p (50+1)-16

k p— p— pu— 4
2400 2400 0,38
Ukupni dug je : D = K - (1 + k) = 130000 - (1 +0,34) = 174200 din

. . . D 174200
prosecna mesecna rata je: b = — =
m 50

= 3484 din



1. Proveriti da li je formula F : (p = (¢V r)) < ((p A q) = r) tautologija.

2. Pomocu inverzne matrice naéi reSenja sistema jednacina

T —2 ) +£L'3:—4
21’1 + X9 — I3= 0
31’1 +2 ) —2 T3— 1

3. Nadi intervale monotonosti, ekstremne vrednosti i prevojne tacke funkcije f: R — R

1
flz) = 59&3 —42% + 122 + 2

4. Tzracunati integral J(2* =8z + 1) (x —4)dx
5. U prodavnici racunara je prodat laptop racunar APPLE MacBook Pro, po ceni od 150000 din,

pri ¢cemu je kupcu na licu mesta odobren potrosacki kredit uz ucesée od 20% i otplatu ostatka duga
u roku od 36 meseci po kamatnoj stopi od 12%. Odrediti ukupan dug i proseénu mesecnu ratu.

RESENJA:
1.
plag|r|qVvrip=(qVr)|pAq|(pAhg=r|F:(p=(qVr) < (rg=T)
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Kako je A_lzdetl(A).A*’tO znaci dajeX:detl(A) -A*- B Da bismo odredili X potrebno je
da izra¢unamo det(A) i A*
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Prvi izvod funkcije: f/(r) = (%:ﬁ’ —42® + 122 +2) = 2 — 8x + 12

Ekstremne vrednosti: f'(z) =0& 2> -8+ 12=0& 21 =2V, =6

Kandidati za ekstremne vrednosti su prema tome x; = 2 i z9 = 6. Da bismo proverili prirodu
ekstrema potreban nam je drugi izvod funkcije: f”(z) = (f'(z)) = (2% — 8z +12) =22 — 8

Prvo ispitujemo prirodu ekstrema u x; = 2

f'(x)=f"(2)=2-2—8=4—-8= —4 <0 Znaci da funkcija ima maksimum u tacki A4,,..(2, f(2)).

1 38 38
Kako je f(2) = 3 23— 4.22412-242= 3 onda je maksimum u A4, (2,

=)
3
Na isti nacin ispitujemo prirodu ekstrema u zo = 6
f'(xg) = f"(6) =2-6—8=12—8 =4 > 0 Znaci da funkcija ima minimum u tacki B, (6, f(6)).
1
Kako je f(6) = 3 6% —4-6+12-6 42 = 2 onda je minimum u B,,;, (6, 2)
Intervali monotonosti: Sa slike prvog izvoda funkcije mozemo procitati
kada je prvi izvod pozitivan, a kada je negativan: 12
f/ e fllx) >0 & ze€(—00,2)U(6,00) 10
fNe flle)<0 < ze(2,6)
Prevojne tacke:
f'(x) =0 2r—8=0 < 2x =8 < = =4, pa je prevojna tacka data
sa C(4, f(4))
1 22
Posto je f(4) = 3 43 —4.42 412442 = 3 onda je prevojna tacka
22 a

C(4. = 0 2 4 6 8
(73)

4.

1
Uvodeéi smenu ¢t = z? — 8z + 1 dobijamo dt = (22 — 8)dr < dt = 2(x — 4)dx & (v — 4)dx = édt pa
je

1 1 113 t13 (2% — 8z +1)"3
2 _8r+ 12 (x—4)d —/tlz—dt——/t”dt——— C=—+C= C
/(m D)7 (v —4)de 2™ T3 513 © 2% " 26 *

5.

Neka je G = 150000 cena kupljenog racunara. Sa p, ¢emo oznaciti procenat uceséa pa je p, = 20%.
Oznacimo ucesce sa U, dobijamo ga slede¢im postupkom:

150000 - 20
G:UleO:pu@15OOOO:U:100:20(:)U-100:150000-20(:)U:T:?)OOOO

Iznos koji treba otplatiti u roku 36 meseci (m = 36) uz kamatu p = 12% je tada
K =G — U = 150000 — 30000 = 120000

Za odredivanje ukupnog duga D i prosecne mesecne rate b nam je potreban kamatni koeficijent:

(m+1p (36+4+1)-12

= = = 1
g 2400 2400 0,185
Ukupni dug je : D = K - (1 + k) = 120000 - (1 + 0, 185) = 142200 din

. . . D 142200
proseCna mesecna rata je: b= — =
m 36

= 3950 din




