RESENJA ZADATAKA SA PISMENOG ISPITA 1Z MATEMATIKE NA VPSSS
U NOVOM SADU 09.05.2008.

1. Dokazati skupovnu jednakost: A\(BUC) = (A\B)N (A\C)
. Pomoéu inverzne matrice naéi reSenja sistema jednacina
3r1 —2x9 +x3 = 4
1 +2x0 —313 = -2
211 + x2 —x3 = 1

3. Nadi intervale monotonosti, ekstremne vrednosti i prevojne tacke funkcije f : R — R
1
f(z) = §x3—x2—31‘+1

4. Izracunati integral / 22ed ™ Ly

5. Na dan 09.05.2008. eskontovana je menica sa rokom dospeéa 12.08.2008. Ako je eskontna stopa 20%, a
duznik je po odbitku eskonta primio 51150 dinara. Odrediti nominalnu vrednost, komercijalni eskont i
ispisati Semu eskonta. Obracun vrsiti po modelu (k,360) tj. dani se ra¢unaju prema kalendaru, a godina
ima 360 dana!

RESENJA:

1. zeA\(BuC)s2c AN-(zc BUC)
sreAN-(xeBVvzel)
sreAN-(reB)A-(zel)
sSreANz e AN-(x e B)A-(x e ()
srcAN-(xeB)ANz e AN—(x e ()
sz e AABAz e A\C
<z e (A\B)N (A\C)

2.
3r1 —2x9 +x3 = 4 3 -2 1 x1 4
1 2w 313 = -2 &1 2 3 |- |xm|=|-2|cA-X=B&sX=A"'. BKako
23;1 + X2 — T3 = 1 2 1 -1 T3 1
—_——— N————
1 A X B
je A7l = det(A) -A* [toznacidaje X = det(4) -A*- B Da bismo odredili X potrebno je da izratunamo
det(A) i A*
+ o+ o+
NN N
3 -2 1 3 -2 1|3 -2
det(A)=|1 2 3 |=|1 2 =31 2 =10
1 -1 2 1 —-1]2 1
S0 7
i + 2 =3 | -2 1 . -2 1|7
1 -1 1 -1 2 -3
A1p Agn Azp 1 -1 4
A= | A1p Azo Aszs | = '; _i" +’g _1’ '? _?1)' =| =5 =5 10
A1z Asz Az -3 -7 8
el 32 |3 -2
L 2 1 2 1 1 2 ]



1 -1 4 4 1 1 1

1 1

X = CA** B=—-| =5 =5 10 |-| 2 |=|0]|&| x| =

det(4) 101 3 7 3 1 1 z3 1
3. .
Prvi izvod funkcije: f'(x) = (§$3 —2? =3z +1) =22 —-22-3
Ekstremne vrednosti: f/'(z) =0 22 —2r —-3=0& 11 =—-1Vay =3
Kandidati za ekstremne vrednosti su prema tome z1 = —1 i 9 = 3. Da bismo proverili prirodu ekstrema
potreban nam je drugi izvod funkcije: f”(z) = (f'(x)) = (2? — 22 — 3)' = 22 — 2
Prvo ispitujemo prirodu ekstrema u z; = —1

f"(z1) = f"(=1) =2-(=1) —2 = —4 < 0 Znadi da funkeija ima maksimum u tacki A,,q.(—1, f(—1)). Kako
je f(—1) = % (=12 (-1)? =3 () +1= % onda je maksimum u A,q.(—1, g)

Na isti nacin ispitujemo prirodu ekstrema u xg = 3

fx2) = f'(3) = 2-3—-2 =4 > 0 Znaci da funkcija ima minimum u tacki B, (3, f(3)). Kako je
f(6) = é .33 -3%2-3.3+ 1= —8 onda je minimum u B, (3, —8)

12

Intervali monotonosti: Sa slike prvog izvoda funkcije mozemo procitati kada 10
je prvi izvod pozitivan, a kada je negativan:
f/e flle) >0 & xe(—oo,—1)U(3,00)
IN\e fl(r) <0 e xe(-1,3)

Prevojne tacke:

)

)

IS

") =0 2x—2=0 & 2r =2 & x =1, pa je prevojna tacka data sa ’ i i
C(1, f(1)) 0 —
.« . 1 3 2 8 . . . 8 -2
Posto je f(1)==-1°—=1°—=3-1+1 = ——, onda je prevojna tacka C(1,—=)
3 3 3 4T oo 2 3 4 6
4. .
Uvodeéi smenu ¢ = 423 — 1 dobijamo dt = 12z2%dx < r?dx = Edt pa je
2 dz3-1 ¢ 1 1 t L L 4231
de= [ e—dt=— [eldt= et +C =~ C
/x ©w /6 TR I A T A L

D.
Ako sa K ozna¢imo nominalnu vrednost menice i sa e komercijalni eskont, tada iz zadatka sledi da je
eskontovana vrednost menice K — e = 51150, a eskontna stopa p = 20%. Buduéi da se obracun vrsi po
modelu (k,360), onda od dana eskontovanja 09.05.2008. do dana dospeca menice 12.08.2008. ima d = 95
dana i vazi:

K:e=36000:pd < K:(K—-e)=36000: (36000 — pd)

< K- (36000 — pd) = (K — e) - 36000
(K —e)-36000 51150 - 36000

o K= - = 54000
(36000 — pd) (36000 — 20 - 95)

e=K — (K —e) = 54000 — 51150 = 2850

Sema eskonta:

Eskontovano 09.05.2008
Nominalna vrednost 54000 din. 12.08.2008
Eskont(95 dana/20%) —2850 din.

Eskontovana vrednost 51150 din. 09.05.2008



1. Dokazati skupovnu jednakost: A\(BNC) = (A\B) U (A\C)

2. Pomoé¢u inverzne matrice naéi redenja sistema jednacina

41 +x9 —r3 = —3
T —T2 +2x3 = —H
2x1 4+x9 —x3 = -1

3. Naéi intervale monotonosti, ekstremne vrednosti i prevojne tacke funkcije f: R — R

1
f(z) = —§$3+x2+8x+1

5

4. Izracunati integral / 31;55674_2(1”@

9. Na dan 09.05.2008. eskontovana je menica sa rokom dospec¢a 06.09.2008. Ako je eskontna stopa 24%, a
duznik je po odbitku eskonta primio 78200 dinara. Odrediti nominalnu vrednost, komercijalni eskont i
ispisati Semu eskonta. Obrac¢un vrsiti po modelu (k,360) tj. dani se ra¢unaju prema kalendaru, a godina
ima 360 dana!

RESENJA:

1. 2eA\(BNC)exrec AN-(x€BNO)
srcAN-(xe Bhze(l)
sz e AN (-(x e B)Va(xel))
S@eAN-(zeB)V(zre AN-(xe())
sxe A\BVvaxe A\C
sx e (A\B)U (A\O)

2.
41 + 20 —x3 = =3 4 1 -1 T -3
r1 —x9 +2m3 = -5 & |1 -1 2 o | =| -5 | ©A-X=B& X=A"'.BKakoje
2x7 +x9 —x3 = -1 2 1 -1 T3 —1
~ — N
) A X B
71:det(A) - A* | to znaci da jeX:det(A) -A*- B  Da bismo odredili X potrebno je da izratunamo
det(A) i A*
+ o+ 4+
NN N
4 1 -1 4 1 =114 1
det(A)=]1 -1 2|=] 1 -1 2|1 -1 =-=-2
2 1 -1 2 1 —-112 1
ST
_—1— -1 2] |1 -1 n 1 =117
1 -1 1 -1 -1 2
Arn A1 Aszn -1 0 1
A* = | A1p Azg Azs | = ‘; _f‘ +';l _i} '11 ;' = 5 -2 =9
A1z Asz Asgs 3 =2 =5
P O N I O R
L 2 1 2 1 1 =11 |




A B=—-| 5 =2 9 |- | 5 |=|-2]|e|ax|=]-2
3 -2 -5 ~1 -3 3 -3

1
Prvi izvod funkcije: f'(x) = (—gx?’ + 2?4+ 8r+1) = 2?2 +22+8
Ekstremne vrednosti: f/(z) =0& —2?2+2x+8=0& 21 = -2Vas =4

Kandidati za ekstremne vrednosti su prema tome x1 = —2 i 9 = 4. Da bismo proverili prirodu ekstrema
potreban nam je drugi izvod funkcije: f”(z) = (f'(x)) = (—2? + 22 +8)' = —2z + 2
Prvo ispitujemo prirodu ekstrema u x; = —2

f(x1) = f"(=2) = —=2-(=2) +2 = 6 > 0 Znaci da funkcija ima minimum u tacki A,,:n(—2, f(—2)). Kako
25 25

je f(=2) = —= - (=23 + (-2 +8-(-2)+1= Y onda je minimum u A (—2, ——)

Na isti nacin ispitujemo prirodu ekstrema u xg =4

3 3
f(x2) = f"(4) = =24+ 2 = —6 < 0 Znaci da funkcija ima maksimum u tacki B,z (4, f(4)). Kako je

f4) = —% A3 44248441 = % onda je minimum u Bjqz(4, %)

10
Intervali monotonosti: Sa slike prvog izvoda funkcije mozemo procitati kada . /\
je prvi izvod pozitivan, a kada je negativan: e
f/e fllr) >0 & xze(-2,4) 0

fN\e fl(r) <0 e xe(—oc0,—2)U(4,00)
Prevojne tacke:

f"(z)=0& —22+2=0 & —2x=-2< x =1, pa je prevojna tacka data -1
sa C(1, f(1)) -15

1 29 29
Posto je f(1) = 3 B+1248.1+1= 3 onda je prevojna tacka C(1, 3)

-20
-4 -2 0 2 4 6

4.
1
Uvode¢i smenu ¢ = 325 + 2 dobijamo dt = 182%dx, & 2°dr = 1—8dt pa je
z® 11 1 dt 1 1
——dr = | - —dt= d—— — In |t =—1 642
/3x6+2x /t 187 7 18 8) 7~ T O= g2t

5.

Ako sa K ozna¢imo nominalnu vrednost menice i sa e komercijalni eskont, tada iz zadatka sledi da je
eskontovana vrednost menice K — e = 78200, a eskontna stopa p = 24%. Buduéi da se obra¢un vrsi po
modelu (k,360), onda od dana eskontovanja 09.05.2008. do dana dospeé¢a menice 06.09.2008. ima d = 120
dana i vazi:
K:e=36000:pd < K:(K—-e)=36000: (36000 — pd)
< K- (36000 — pd) = (K — e) - 36000
(K —e)-36000 78200 - 36000
(36000 — pd) (36000 — 24 - 120)

e=K — (K — ) = 85000 — 78200 = 6800

& K= = 85000

Sema eskonta:

Eskontovano 09.05.2008
Nominalna vrednost 85000 din. 12.09.2008
Eskont(120 dana/24%) —6800 din.

Eskontovana vrednost 78200 din. 09.05.2008



